Dinamica

Nl

MATEMATICA

LIBRO CARPETA
e

[q | puerto de palos



INDICE | .

Capitulo 1: VECTORES Y FRACTALES [ Indeterminaciones del ipa 0/0. ....c.vmmmmmmmmmsmssssssssersnnes 99
8 Vectores e Indeterminaciones del tipo ©0/00......occreceserescsrscsnes 101
I Adicion y sustraccidn de vectores. . 7 0 Continuidad de una funcidn en un punto. Discontinuidades. .. 103
E¥ Producto con vectores. MAdulD 08 Un VECTOr.........o.verecrecen 9 EllAsintotas. ettt e 105
¥ Ecuacion VeCtorial e 1 TECLE. ..ommvrer e 13 INEEZTACION fINAl oo 107
£7 Nocidn de fractal. 19 Para recordar 109
T RO OORORERE .. | 110
Para recordar 19
20 Capitulo 6: DERIVADAS
Concepto de deriVata. ... 111
Capitulo 2: NOMERQS COMPLEJ0S B Derivacion de funciones elementales. ..........eweeeeeeces 113
[ El conjunto de los ndmeros complejos .21 1 Derivacidn de funciones CompUESEaS. ... 117
{7 Médulo de un complejo. Forma palar y trigonométrica. ........... 23 ELNRecta tangente y recta normal. 119
E AICION Y SUSETACCION. ..o 25 Integraciin 31-12-33-M4......commmmpmmmsssisinin 121
Integracidn 6-7-8 27 EELExtremos relativos......... I i .)
[1 Potencias de i. Cuadrado y cuba de un CoMPIgj0.....evevvrcvrsrnn 20 ETH CONCAVIAAL. oo w120 ?
T MUIEDCACION Y GIVISION. -.ccoorrsrereessssreessreres 31 EEA Andlisis y grafico de funciones. ......eereccece 127
[0 Operaciones combinadas....... T 00 PO 131

INEEBTACION fIMAL..c.ooocoeercrnrscensesmsseesisissssssssssssssmssessssssssseses 39 WEGTBEION FINR. o s il 3]
Para recordar-.. 41 Para recordar........ 135
........... B ———— 136
Capitulo 3: FUNCIONES Capitulo 7: INTEGRALES
W2 Funcidn parte entera, por partes y valor abSoluto................... 43 ELXFuncidn primitiva. Integrales definidas. .............e 137
FTET FUNCIGN ML e 47 EX Integracion por sustitucion. 139 O
FET Funcidn cuadrdtica. x1 - BARIntearaciin PO panteS. woms s —————— 141
R TE15e 1N i 55 Integrales definidas. Regla de Barrow. ... .coeceoecevccercccns 143
T T T — YA T 5 — — 145
1 Funcidn racional...... 61 (a7 TR e CLARPOG SRR CAtte |
{2 Funcién homogrfica. b3 Para recordar 149
17 Estudio de funciones. .67 150
Imesraoin it enmmmsemrnmasmanay
Para recordar 71 (apitulo 8: PROBABILIDAD Y ESTADISTICA
e T2 EERVATTADIES AIRALOFTAS. oo 151 .
[5 Parametros de posicion y dispersion. 153
Capitulo 4: FUNCIONES TRIGONOMETRICAS Correlacidn lineal entre variables aleatorias. Recta de regresidn....133
B0 FUNCIONES LrIGONOMELIICES ..o 73 Lectura, andlisis e interpretacion de gréficos de dispersidn. ...157
FI Interpretacion y andlisis de funciones trigonometricas.......... 77 Integracidn 44-43-46-47 139
TR FUnCiones trigonometricas iVerSas. ... 79 Distribuciones continuas. SURPOR |1
F ECUBCIONES LIEONOMELTICES. oot 81 Distribucién normal. ESperanza MatematiCa. ... 163
INERGIACION fINA]...ooooercsccsemermemssmrssssnsssmserssnssees 83 K1) Distribucidn normal estandar. —
Para recordar 87 78 Distribucion binomial............... .
) 88 [T 11 1) R e L e e e O SOt 1
Para recordar 173
Capitulo 5: LIMITES 7
21 Concepto intuitivo de imite. ..o 89 Q
Limite de una funcidn. . 91 Tablas de distribucidn normal y BInOMIal ..o 175
[0 Propiedades de los limites 03
T LIMCES TIMITOS. oo 95

Integracion 23-24-25-26...... ==F



( ]. Vectores y fractales

Vectores

Un vector es un segmento orientado que tiene un origen y un extremo. ab es un vector con origenenay
extremo en b. También se lo puede nombrar con una letra mindscula: V.
Todo vector estd caracterizado por una direccidn, un sentido y un médulo.

. + La direccion de un vector V, esta dada por la recta que lo incluye o recta sostén.
Dos vectores tienen la misma direccion cuando se encuentran sobre una misma recta sostén o en rectas
paralelas. Si dos vectores se encuentran sobre la misma recta sostén, son colineales.

R#S

- El sentido de un vector V esta indicado por la Los vectores ab y cd
orientacion de la flecha.

i S _ _ tienen la misma direccicn,
« El médulo |v] es la longitud o la medida del vector.

distinto sentido y distinto
maodulo.

. Los vectores que tienen la misma direccion, el

: ) . ; RAS
mismo sentido y el mismo mddulo se llaman Vy W son vectores 5
vectores equipolentes.

) . . : . opuestos. )
Sidos vectores tienen el mismo maédulo, la misma R W
direccion, pero sentido contrario, se dice que son <
vectores opuestos. !

§ Vectores referidos al origen de coordenadas

Cuando se representa un vector equipolente V es un representante
a ab, de forma tal que el origen de este nuevo candnico que tiene por
vector coincide con el origen de coordenadas, _, componentes (1.:2).
se obtiene un representante candnico. ab 11V se lee: "vector ab

equipolente al vector v

Cuando el origen de un vector es el origen de coordenadas, las coordenadas del punto extremo coinciden con
las componentes del vector.

Dado ab tal que a = (X, Y, ¥ b=(x,Y,), para hallar las componentes del representante candnico se aplica la
siguiente férmula:

K ab 11V = (x, = XV, ~ V.)

a=(2;-1)=b=(1;-3)=v=(1-2;-3+1)=>v=(-1;-2)

=> significa entonces.

. . . s -
El vector nulo es aquel en el cual coinciden el origen y el extremo. En simbolos se puede expresar como v, 0
s s . —
bien 0. La representacién gréfica de v, es un punto y sus coordenadas, (0; 0).
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ACTIVIDADES

Test de comprension

1. Respondan y expliquen las respuestas.
a. Dos vectores que tienen la misma direccién, ;son siempre equipolentes? .>
b. Dos vectores que tienen sentidos contrario, a veces ;son opuestos?
c.Vesun representante candnico que tiene por componentes (3; 5), entonces el madulo de V ies 8?

2. Completen teniendo en cuenta el siguiente cubo. f

— g
2. ef y cb son vectores . e b

= —
b. ey cg son vectores

c. eh tiene igual direccion que

a otedes : )
d. Volumen del cubo = 8 cm?, entonces el médulo de ad es : - y
3. Observen el siguiente sistema de ejes y resuelvan. Sf[V
2. Escriban las coordenadas de los puntos indicados. 4----- a
i
q= X b = ,C= X b:_a'" :
1
- ]
d= e= : 2 E
2 I E 1
1. Hallen graficamente e indiquen sus componentes. g Lo
L — — -10f 1 2 3 4x O
- El representante candnico de ba y de dc. —148 i
- El vector opuesto al oe. ) SRR od
- Un vector equipolente al oC. | k|

- Un vector de igual direccion que ed y distinto modulo.

4. Completen la siguiente tabla.

- Componentes del vector Origen del vector Extremo del vector

(2:-2) (1:3)

W2;3) (2v2;0)

1. .
22 ik
5. Hallen los valores de a y b en cada caso.

2. Componentes del vector = b. Componentes del vector = c. Componentes del vector = .
(a; -1); origen del vector = (-2; b); origen del vector = (5; -5); origen del vector = (a; b) .)
(3; -b) y el extremo = (5; =2). (-1;a) y el extremo = (b; 2a). y el extremo = (3b; 2a).
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F2 Adicidn y sustraccin de vectores

» SABERES DINAMICOS

@ Las componentes del vector suma o resta son iguales a la suma o a la resta de las componentes de los
vectores sumados.

- — - =
V=V v) A W= (W, w) = VW= (v, W, v W)

A significay.
- — - -
V=V V) A W= (W, W)=V = W (V= W v, — W)

§eag:ff= (2;-3)yw=(1;2)
viw=(2,-3)+(1;2) v-w=(2;-3)+(12)
Viw=(2+1;,-3+2)=(3-1) Vv-w=(2-1;-3-2)=(1;-5)

Para sumar graficamente, se debe emplear la regla del paralelogramo o bien la regla de la poligonal.
Para restar graficamente, se suma el opuesto del segundo vector.

Regla del paralelogramo Regla de la poligonal

Se grafican los vectores con el origen en comun. Se grafica un vector y a continuacion, desde el

Por el extremo de cada uno de ellos se traza una extremo de este, se grafica el otro vector, cuidando

paralela al otro vector, determinando un paralelogramo. | de mantener la equipolencia. El vector suma es el
. La diagonal del paralelogramo, con origen en el que queda determinado por el origen del primer

origen de los vectores sumados, es el vector suma. | vector y el extremo del segundo.

. AT (a2 =@-1)

Cuando se tienen que sumar mas de dos vectores, conviene utilizar la regla de la poligonal.

» A ¥ Y

=
a

ol

- =2 -
a+b+c

ol





